Matemdtica de 2do Afo Productos Notables con Tu Profesor Virtual

Productos Notables

6.2 Cuadrado de la Suma, Cuadrado de la
Diferencia, Producto de Conjugadas.
éta Unidad Ejercicios.

Siempre encuentro fuentes de luz a mi alrededor que me conectan
con lo hermoso, lo sano, con el amor... Bendiciones y mis mejores deseos
a todas las fuentes de luz que me inspiran a ser mejor.
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Cuadrado de la suma y cuadrado de la diferencia son los primeros dos productos
notables, herramientas cotidianas a medida que avanzamos en los estudios, en toda
drea que exija el uso de ecuaciones y modelos matematicos. Saber sus férmulas o
igualdades es vital para desarrollar o simplificar expresiones, y estar en capacidad de
resolver planteamientos de todo tipo a nivel bdsico y superior.
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Matemdtica de 2do Afo Productos Notables con Tu Profesor Virtual

Conocimientos Previos Requeridos )

Operaciones en los Reales, Propiedades de la Potenciaciéon, Simplificacion de
términos semejantes, Productos Notables.

Contenido )

Cuadrado de la Suma, Cuadrado de la Diferencia, Producto de Conjugada,
Ejercicios.

Videos Disponibles )

PRODUCTOS NOTABLES. Cuadrado de la Suma. Ejercicio 1y 2
PRODUCTOS NOTABLES. Cuadrado de la Suma. Ejercicio3vy 4
PRODUCTOS NOTABLES. Cuadrado de la Diferencia. Ejercicio 1 y 2
PRODUCTOS NOTABLES. Cuadrado de la Diferencia. Ejercicio3 y 4
PRODUCTOS NOTABLES. Producto de Conjugadas. Ejercicio 1y 2
PRODUCTOS NOTABLES. Producto de Conjugadas. Ejercicio 3
PRODUCTOS NOTABLES. Producto de Conjugadas. Ejercicio 4

Se sugiere la visualizacion de los videos por parte de los estudiantes previo al
encuentro, de tal manera que sean el punto de partida para desarrollar una
dindmica participativa, en la que se use eficientemente el tiempo para fortalecer el
Lenguaje Matemdtico y desarrollar destreza en las operaciones.
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Guiones Diddacticos )

° PRODUCTOS NOTABLES. Cuadrado de la Suma. Ejercicio 1y 2

Desarrollar la expresion: (7x2y3 + 2xy)?2

Esta expresion es una potencia cuya base es una suma y cuyo exponente es 2 esto
es el cuadrado de una suma. Su desarrollo es:

(v + 200 = (750 + 2.7y 2y + (2

Cuadrado del primero, mas, el doble del primero por el
segundo, mds, el cuadrado del segundo

Aplicamos potencia de un producto 9 5 9
y multiplicacién de potencias de (7x2y3 + 2xy) =72 (Xz) (y3) +28x> Y 4 22x%y?
igual base.

Efectuamos todas las potencias y 2.3 2 4,6 3,,4 2,2
productos de la expresion. (7X y +2Xy) =49x7y" +28x7y" + 4X7y

2
. 2
Desarrollar la expresion: (gmnS +6m?

Esta expresion es una potencia cuya base es una suma y cuyo exponente es 2 esto
es el cuadrado de una suma. Su desarrollo es:

2 (2 22 2
(—mns + 6m2j = (—mnsj +2-Zmn’-ém? +(6m2)
3 3 3
Aplicamos potencia de un producto
2 2
(Zmn5 +6m2j = (Z) mz(ni‘)2 12 2mn8 .6m? + 62 (mQ)2
3 3 3

Aplicamos potencia de un cociente, potencia de potencia y multiplicacién de potencias con
igual base

2 i o) _2 o002, sas o
—mn’+ém° | =-mn" +2-=-6m"nN°+6'm
3 3 3

Aplicamos potencia de un cociente y potencia de potencia

2 ’ 4
(gmns + 6m2j = §m2n]° +8n°’m?® + 36m*

> )
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° PRODUCTOS NOTABLES. Cuadrado de la Suma. Ejercicio3y 4

2
2 3
. X 3
Desarrollar la expresion: | — + Ls
2y X

Tenemos una potencia cuya base es una suma y el exponente es 2. Esto es el
cuadrado de la suma y su desarrollo es:

2 2 2
X2 3y3 B X2 X2 3y3 3y3
2y X 2y 2y X X
Cuadrado del primero mas el doble del primero por el segundo
mds el cuadrado del segundo.

¢Qué propiedades u operaciones debemos aplicar en cada uno de los términos?

1er término. se aplica la potencia de un

cociente. 9 3\2 2 o 3 32
2do término. se aplica multiplicaciéon de RS 3y = (X ) +2. X~ -3y + (3y )
fracciones. 2y x° (Qy)Q 2y -x* (X3)2
3er término. se aplica potencia de un

cociente.

¢ Qué propiedades u operaciones debemos aplicar en cada termino ahora?

1er término. Observamos potencia de una potencia
en el numerador, y potencia de un producto en el

denominador. (Xz 3y3]2 N 3y2 9y6

2do término. Aplicamos division de potencia a los —+ = + +
factores 2, x, v. 2y x° 4y? X x®
3er termino. Tenemos potencia de un producto en el

numerador y potencia de potftencia en el

denominador.

Desarroliar la expresion: ((m +n)+ ])2

Tenemos una potencia cuya base es una suma y el exponente es 2. Esto es una
suma de cuadrados y su desarrollo es

((m+n)+])2 =(m+n)2+2(m+n)-1+l2

Cuadrado del primero mas el doble del primero por el segundo
mds el cuadrado del segundo.

¢Que tenemos en el primer termino de la expresion?
((m+n)+])2 =(m+n)" +2(m+n)-1+1

Podemos observar que es una potencia cuya base es una suma y el exponente es 2 esto es
el cuadrado de una suma.

> )
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El desarrollo es:
((m+n)+])2 :(m+n)2 +2(m+n)-1+7

Cuadrado del primero mas el doble del primero por el segundo
mds el cuadrado del segundo

((m+n)+1)2 =m’+2mn+n’ +2(m+n)-1+ 1

¢Qué operacion o propiedad debemos aplicar en el segundo termino?

Tenemos la multiplicacién de un numero por una suma.
2
(M+n)+1)" =m*+2mn+n? +2(m+n)-1+ 1
Aplica propiedad distributiva

((m+n)+1)2 =m?+2mn+n? +2m+2n+ 12

Ordenamos el polinomio en orden decreciente y tenemos la solucién

((m+r1)+])2 =m?+n?+2mn+2m+2n+12

° PRODUCTOS NOTABLES. Cuadrado de la Diferencia. Ejercicio 1y 2

2
Desarrollar la expresion: (4ps’r2 - 5p4’r3)

Tenemos una potencia cuya base es una resta y el exponente es 2 es una diferencia
de cuadrados vy su desarrollo es

(40 -5} =(4p°F") ~2-4p°F" - 5p'" + (5p°F')

Cuadrado del primero menos el doble del primero por el segundo
mds el cuadrado del segundo

En el Troy 3er termino aplicamos potencia de un producto
(4p51.2 _ 5p41.3 )2 _ 42 (p5 )2 (1.2 )2 _ 2 . 4p51.2 . 5p41.3 n 52 (p4 )2 (1.3 )2

Efectuamos las potencias numéricas, aplicamos potencia de potencia en 1ro y 3er término,
y multiplicacién de potencias de igual base y productos numéricos en el 2do.

(4p°2 —5p* ) =16p°t — 40p’t* + 25p°%"

> )
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2
., ]
Desarrollar la expresion: [§r2$3 - 4r°

Esta expresion es una potencia, cuya base es una diferencia y cuyo exponente es 2.
Esto es el cuadrado de una diferenciasu desarrollo es

2 2
L IR I GLIER D B S X (4r¢ )2
2 2 -

Cuadrado del primero menos el doble del primero por el segundo
mds el cuadrado del segundo.

cada factor.
2do término. Simplificamos el factor 2 y
mulfiplicamos potencias de igual

2 2
base. 1 25 6 | 2\2(.3)\2 246.3 | 42 (,6)\2
3er término. Distribuimos la potencia a [Er $-4r ) = 5 (r ) (S ) +4r77sT + 4 (r )
cada factor.

, L . 2 2
1er término. Distribuimos la potencia a ] ] ] 2
[—rQS3 —4r6j = (—r253j + 2-§r2$3 Ar¢ o+ (4rf)

Distribuimos la potencia al numerador : 5 P

y denominador del cocienfe en el Ter L0268 4rs | = L phsb 4 4rBs® 1162
término, y efectuamos la potencia en 2 2

el 3er término.

2
i | 1
Efec’ruqmos la po’rlenqo en el 223 At | = st 4 ArBs® 4 16r12
denominador del Ter término. 2

° PRODUCTOS NOTABLES. Cuadrado de la Diferencia. Ejercicio 3 y 4
b?  5c7Y
Td‘?]

Tenemos una potencia cuya base es una resta y el exponente es 2 es una diferencia
de cuadrados y su desarrollo es

2 2 2
b? 5c*) (b’ 5 b” 5¢? . 5¢?
4c’  b° 4c’ 4c’ b (b
Cuadrado del primero menos el doble del primero por el segundo
mds el cuadrado del segundo

Desarrollar la expresion: (

¢Qué propiedades u operaciones debemos aplicar en cada uno de los términos?

b? 5c L (b 2_2' b’ '5c2+ 5c2Y
4’ pe 4c’ Vo o S W o X

> )
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b? _5c2 2: b? 2_2. b? .502+ 5c2 Y
4c’ p° 4c’ 4c’ bt oX

(bQ)2 2:p?-5¢? N (5(:2)2
(4C7)2 4C7 'bé (bé)Q

4c’ Bt

2do termino. se aplica multiplicacién de fracciones
3er termino. se aplica potencia de un cociente.

1er termino. se aplicala potencia de un cociente, ( b2 5c2 ]2

¢ Qué propiedades u operaciones debemos aplicar en cada termino ahora?

Ter termino. Potencia de potencia en el numerador

y potencia de un producto en el denominador, b2  5c2 2 b* 5 52c4
2do termino. Division de potencias con igual base — - = - +
simplificacion de foc’rorelsonuméricos. 7 ! A’ b° 4’c 2c%* b”
3er termino. Potencia de un producto en el
numerador y potencia de potencia en el ) ) . .
denominador. b” 5S¢ b o 25¢

A b8 ) 160”200 | b2

2

Desarrollar la expresion: ((x +2y) —4)2

Tenemos una potencia cuya base es una diferencia y el exponente es 2. Esto es una
diferencia de cuadrados y su desarrollo es

((x+2y)~4)" = (x+2y) ~2:(x+2y)-4+ 4

Cuadrado del primero mas el doble del primero por el segundo
mds el cuadrado del segundo.

¢Que tenemos en el primer termino de la expresion?
((x+2y)=4)" = (x+2y)" ~2:(x+2y)- 4+4°
Podemos observar que es una potencia cuya base es una suma y el exponente es 2 esto es
el cuadrado de una suma. Su desarrollo es
((x+2y)—4)2 = X2 +2-x-2y +(2y) = 2-(x+2y)-4+ 47

Cuadrado del primero mas el doble del primero por el segundo
mds el cuadrado del segundo

¢ Qué operacion o propiedad debemos aplicar en el siguiente termino?
((x+2y)-4) =x2+2.x-2y+(2y)' ~2-(x+2y) -4 + 4

Vamos a efectuar el producto de ((x+2y)_4)2:x2+2.x.2y+(2y)2—8(x+2y) + 4
factores numéricos lo cual resulta 8 vy

luego distributiva del 8 respecto a la 2 2
surr?o. . ((X+QY)_4) =X2+2'X'2Y+(2y) —8x—16y + 4

> )
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2 2
y en el ultimo termino se efectUa la ((X+2y)_4) =X2+2-x-2y+(2y) -8x-16y +4°

t iade 4
potencia de ((x+2y)_4)2:X2+2.x.2y+(2y)2_8x—16y +16

¢ Qué propiedades u operaciones observas en los términos de la expresion resultante?

En el segundo termino se multiplican los
factores numéricos y en el tercer termino se
aplicala potencia de un producto

((x+2y)—4)2 =x2+4xy +4y? -8x-16y +16

((x+2y)—4)2 =x2+4xy +4y? -8x-16y +16 |

° PRODUCTOS NOTABLES. Producto de Conjugada. Ejercicio 1y 2

Desarrollar la expresion: (4u—-8v)(8v +4u)

¢Qué tipo de expresion es esta?

El primer factor tiene una resta de dos cantidades y el segundo factor tiene la suma
de esas mismas dos cantidades. Es un producto de conjugadas.

Ordenamos los términos del segundo factor, (4u—8v)(8v +4u)
aplicando propiedad conmutativa, para obtener una
forma que se comesponda con el producto de (4u—8v)(4u+8v)
conjugadas.

Escrito de esta manera podemos observar el producto de conjugadas de forma
clara.

Su desarrollo es: ) 5
cuadrado del primero menos cuadrado del segundo.  (4u—8v)(4u+8v)=(4u) —(8v)

¢Qué propiedades aplican en el primer y segundo termino?

Tenemos potencia de un producto en ambos
términos. Queda el producto de potencias en cada
Caso.

4u—-8v)(4u+8v)=4"uU" -8V
2.2 2.,2

Efectuamos el cdliculo de las potencias numéricas. (4u—8v)(4u+8v)=16U" —64v?

Desarrollar la expresion: (M+n-1)(mM+n+1)

Tenemos el producto de dos factores trinomios. Sabemos que los productos
notables son productos de binomios, entonces debemos observar con detenimiento
coémo agrupar términos, dentro de cada paréntesis, para llegar a un producto de
binomios.

> )
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Para agrupar términos observaremos caracteristicas comunes enfre ellos.

Los términos m y n fienen el mismo signo en ambos
factores, mientras que el 1 es negativo en el primer factor
y positivo en el segundo factor.

(m+n-T)(m+n+1)

Asociamos los términos correspondientes a m y n entre ((m+n)—1)((m+n)+1)
paréntesis.

Tenemos el producto de dos binomios conjugados su desarrollo es
((m+n)-D)(m+n)+1) = (m+ny - ¥

Cuadrado del primero menos segundo al cuadrado.

¢ Qué observamos en la expresion?

En el primer termino tenemos una potencia cuya base es una suma y cuyo
exponente es 2 esto es el cuadrado de una suma.

((m+n)—])((m+n)+]) =(m+n)2 -1
Su desarrollo es
((m+n)—1)((m+n)+]) =m?+2mn+n? - 1?
cuadrado del primero mas doble del primero por el segundo
mas cuadrado del segundo

((m+n)-T)((m+n)+1)=m? +2mn+n?-1

° PRODUCTOS NOTABLES. Producto de Conjugada. Ejercicio 3

Desarrollar la expresion: (b+c+2)(b-c-2)

Tenemos el producto de dos factores frinomios. Sabemos que los productos
notables son productos de binomios, entonces debemos observar con detenimiento
como agrupar términos, dentro de cada paréntesis, para llegar a un producto de
binomios.

Para agrupar términos observaremos caracteristicas comunes entre ellos.

El término b tiene el mismo signo en ambos factores, mientras
que los términos ¢ y 2 son positivos en el primer factor vy
negativos en el segundo factor.

(b+c+2)(b-c-2)

Asociamos los términos ¢ y 2 entre paréntesis, considerando (b+(C+2))(b_(C+2))
que en el segundo paréntesis se deja el signo menos fuera.

. . ; . Propiedad Distributiva
Nota: La asociacion del segundo paréntesis es el proceso —(c+2)=-c-2
inverso de una propiedad distributiva del signo menos con . .
Agrupacion de términos
respecto ala suma c + 2. —c-2=—(c+2)
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Tenemos el producto de dos binomios conjugados su desarrollo es
(o+(c+2))(b~(c+2))=b*~(c+2)
cuadrado del primero menos segundo al cuadrado

¢ Qué observamos en la expresion?

En el segundo termino tfenemos una pofencia cuya base es una suma y cuyo
exponente es 2 esto es el cuadrado de una suma.

(b+(c+2))(o-(c+2))=b*~(c+2)’
Su desarrollo es
(b+(c+2))(b~(c+2))=b"~(c* +2-¢-2+2)

Nota: Dejamos el desarrollo entres paréntesis porque el menos debe afectar a cada
término de dicho desarrollo.

Aplicamos propiedad distributiva del signo

menos con respecto ala suma. (b+(C+2))(b_(C+2)):b2 -¢*-2.¢:2-7

Efectuamos multiplicaciéon  de  factores
numeéricos en el 3er término y la potencia de (b+(c+2))(b—(c+2)):b2—c2—4c—4
2 en el 4to término.

° PRODUCTOS NOTABLES. Producto de Conjugada. Ejercicio 4

Desarrollar la expresion: (a+b-c)(a-b+c)

Tenemos el producto de dos factores frinomios. Sabemos que los productos
notables son productos de binomios, entonces debemos observar con detenimiento
como agrupar términos, dentro de cada paréntesis, para llegar a un producto de
binomios.

Para agrupar términos observaremos caracteristicas comunes entre ellos.

El término a tiene el mismo signo en ambos factores, mientras
que los términos b y ¢ tienen signos diferentes entre uno y otro (O +b —C)(O -b+ C)
paréntesis.

Asociamoslos términos b y ¢ entre paréntesis.
¢Coémo lo hacemos?

En el 1er factor. b esta positivoy c esta negativo. +(b_
Asociamos manteniendo sus signos, y colocando + antes del (O (b C))(O )
paréntesis.
En el 2do factor. b esta negativoy c esta positivo.
Asociamos cambiando sus signos, y colocando — antes del (O + (b - C))(O - (b - C))
paréntesis.
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Tenemos el producto de dos binomios conjugados su desarrollo es
(a+(p-c))(a-(p-c))=c ~(b-c)
cuadrado del primero menos segundo al cuadrado

¢ Qué observamos en la expresion?

En el segundo termino tenemos una potencia cuya base es una diferencia y cuyo
exponente es 2 esto es el cuadrado de una diferencia.

(a+(b-c))(a-(o-c))=c?~(o-c)
Su desarrollo es

(a+(b-c))(a-(b-c))=a’-(b*-2bc+c?)

cuadrado del primero mas doble del primero por el segundo
mas cuadrado del segundo

Nota: Dejamos el desarrollo entres paréntesis porque el menos debe afectar a cada
término de dicho desarrollo.

Aplicamos propiedad distributiva del (O + (b . C))(o . (b . C)) —a?_b?+2bc— 2
signo menos con respecto ala suma.
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Matemdtica de 2do Afo Productos Notables con Tu Profesor Virtual

Desarrolle los siguientes productos notables

1. (b+4)2 5. (a-6)2
2. (n+3)2 6. (11— 2)2
3. (ab+7)2 7. (ab-7)2
4. (5+ 3xy)? 8. (11-2mn)2
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Matemdtica de 2do Afo Productos Notables con Tu Profesor Virtual

Desarrolle los siguientes productos notables

j—

. (b+4)2=pb2+8b+ 16

2. (N+3)2=n?2+6n+9

3. (ab+7)2=0%2+ 14ab + 16
4. (5+ 3xy)2=25+ 30b + 9x2y?

(a-6)2=a2-12a+ 36

(11— 2)2=121-122 + 22
(ab-7)2=a2b?- 14ab + 49
(13-2mn)2 =169 — 52mn + 4m?n2
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